
《数列》知识梳理 

资料整理人：吴林 

一、数列概念 

1.数列的定义：按照一定顺序排列的一列数称为数列，数列中的每个数称为该数列的项. 

2.通项公式：如果数列 na 的第 项与序号之间可以用一个式子表示,那么这个公式叫做这

个数列的通项公式，即 .  

3.递推公式：如果已知数列 na 的第一项（或前几项），且任何一项 与它的前一项 （或

前几项）间的关系可以用一个式子来表示，即 或 ，那么这

个式子叫做数列  na 的递推公式 . 如数列  na 中， ，其中

是数列 na 的递推公式. 

4.数列的前 项和与通项的公式 

① ；  ② . 

5. 数列的表示方法：解析法、图像法、列举法、递推法. 

6. 数列的分类：有穷数列，无穷数列；递增数列，递减数列，摆动数列，常数数列等。 

①递增数列:对于任何 ,均有 . 

②递减数列:对于任何 ,均有 . 

③摆动数列:例如:  

④常数数列:例如:6,6,6,6,……. 

 

二、等差数列 

1.等差数列的概念 

如果一个数列从第二项起，每一项与它前一项的差等于同一个常数 ，这个数列叫做

等差数列，常数 .称为等差数列的公差. 

2.通项公式与前 项和公式 

（1）通项公式 ， 为首项， 为公差. 

（2）前 项和公式 或 . 

3.等差中项 

如果 成等差数列，那么 叫做 与 的等差中项. 

即： 是 与 的等差中项 ， ， 成等差数列. 

4.等差数列的判定方法 

（1）定义法： （ ， 是常数）  na 是等差数列； 

（2）中项法： ( )  na 是等差数列. 

5.等差数列的常用性质 

（1）
； ( , 是常数)； ( , 是常数，

) 

（2）若 ，则 ； 

 

三、等比数列 

1.等比数列的概念 
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如果一个数列从第二项起，每一项与它前一项的比等于同一个常数 ，这个数

列叫做等比数列，常数 称为等比数列的公比. 

2.通项公式与前 项和公式 

（1）通项公式： ， 为首项， 为公比 . 

（2）前 项和公式：①当 时，  

②当 时， . 

3.等比中项 

如果 成等比数列，那么 叫做 与 的等比中项. 

即： 是 与 的等差中项 ， ， 成等差数列 . 

4.等比数列的判定方法 

（1）定义法： （ ， 是常数）  na 是等比数列； 

（2）中项法： ( )且  na 是等比数列. 

5.等比数列的常用性质 

（1）  

（2）若 ，则 ； 

（3）若等比数列 na 的前 项和 ，则 、 、 、 是等比

数列. 

 

四、由递推式求通项公式 

1、已知关系式 ，可利用累加法或迭代法；

 

例：已知数列 na 中， ，求数列 na 的通项公式； 

2、已知关系式 ，可利用累乘法.

 

例、已知数列 na 满足：
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，求求数列 na 的通项公式； 

3、构造新数列 

递推关系形如“ ”，利用待定系数法构造等比数列求解。 

设原式等价于    nn apa 1 ，求出
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4、由 nS 和 na 的关系求通项式。  

这类问题主要是利用
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求通项公式．特别需注意的是，最后应验证

分段表示的公式是否能合并，即验证 2n≥ 时的公式对 1n  是否适用． 

由已知关系式，将n变为 1n 或 1n 再写出一个类似的关系式，将两个关系式的两边分别
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相减，从而将关系式中的和（如
nS ）转化为项． 

 

五、证明数列是等差或等比数列 

证明一个数列为等差数列的方法：1.定义法： 1 ( )n na a d   常数    

2.中项法： 1 1 2 ( 2)n n na a a n     

证明一个数列为等比数列的方法：1.定义法： 1 ( )n

n

a
q

a

  常数    

2.中项法：
1 1 ( 2)n n na a a n   2（ ）  

 

六、求数列的前 n项和 

基本方法： 

1）公式法， 

2）并项求和或分组求和法. 

3）裂项相消法，数列的常见拆项有：
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4）倒序相加法； 

5）错位相减法；如果数列满足 nnn bac  ，且 na 是等差数列， nb 是等比数列，常用错位

相减法求数列的和。 
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